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I. ٌىً عؤاي شلاز إظاتاخ ، إظاتح ٚاحذج ِٕٙا صحٍحح ،  اٌّطٍٛب : ذحذٌذ الإظاتح اٌصحٍحح ِغ اٌرثشٌش 
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0xارا وأد ِغرّشج ػٕذ  ِغرّشج ػٍى  fذىْٛ    

f0ػٕذِغرّشجx 0واْ ارا fD  ٚ
 0
lim ( ) (0)
x

f x f


 

0 fD       ،    
 

0(0) e 1 1 1 0f     
 3

0 0

lim ( ) lim 2 0
x x

f x x x
 

 

   

2

0 0

lim ( ) lim 1 0x

x x

f x e
 



 

  
 

       ِٕٗٚ
0 0

lim ( ) lim ( ) (0) 0
x x

f x f x f
 

 

   

0xِغرّشجػٕذfاٌذاٌحارْ    ًٌػٍى فًٙ ِغرّشج ٚتاٌرا 

0ػٕذ  fالإشرماق ٌٍذاٌح دساعح لاتٍٍح  (2 0x   شُ ذفغٍش
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 نقط ( 11): التمرين الثاني
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  fDلاتٍح ٌلإشرماق ػٍى  fاٌذاٌح 

 

 

 
 

 

 

 

 
 

2 2

2

2

2

2 2

1
ln 1

1 1
'( ) 1

1 ln 1
1

1 ln 1
1

x x
x

f x
x x

x
x x

x

x

x
x x

g xx

x x

 
  

 
   

 
     

 


  
         

 

 

ػٍى اٌّعاي fاعرٕراض اذعاٖ ذغٍش اٌذّاٌح  - ب ;0  ُّ ش

 ذشىًٍّ ظذٚي ذغٍشاذٙا .

)'اشاسج  )f x  ػىظ اشاسج ً٘( )g x ِّٔٙا ٌىٓ ٗلأ 

 ;0x    ّْ 2فئ 0x  . 

0                                    x 

                       ( )g x 

                 0                 ( )g x 
          0           '( )f x 

 : اذعاٖ اٌرغٍش 

ٌّا  - ;x   ّ ْفئ'( ) 0f x  ٚ اٌذاٌحf  ِرٕالصح ذّاِا

 .اٌّعاي   ٘زا  ػٍى

ٌّا  - ;0x  ّ ْفئ'( ) 0f x  ٚ اٌذاٌحf  ِرضاٌذج   ذّاِا

 .اٌّعاي٘زا ػٍى 

xٌّا  -   ّْ )'فئ ) 0f x  

  ذشىًٍ ظذٚي ذغٍشاخ اٌذاٌحf. 

0                                                          x 

                 0             '( )f x 

                                               

                    

 f  

 

 f x 

 

 

حغاب  -ض
(x) ( )

lim
x

f f

x








ُّ ذفغٍش إٌرٍعح ٕ٘ذعٍا ،    ش

2 2

(x) ( ) ( ) 0
lim '( ) 0
x

f f g
f

x

 


  

 
   


 

اٌرفغٍش إٌٙذعً :
  fC ٌمثً ػٕذ إٌمطح اٌرً فاصٍرٙا

0x   ِٛاصي ٌّحٛس اٌفٛاصً ِؼادٌرٗ ِّاط( )y f   

حغاب أ( (3 lim ( ) 3
x

f x x


  ، ذفغٍش إٌرٍعح تٍأٍا ُّ   . ش

 
 ln 11

lim ( ) 3 lim 0
x x

x
f x x

x x 


      

ٌذٌٕا  lim ( ) 3 0
x

f x x


    3ٌىافئy x    ٍُِغرم

ِماسب ِائً ٌـ  fcتعٛاس 

 دساعح ٚضؼٍٗب(  fc إٌغثح ٌٍّغرمٍُ ت( )  رٚ اٌّؼادٌح

3y x       دساعح اشاسج اٌفشق( ) ( 3)f x x   

 
 1 ln 1

( ) ( 3)
x

f x x
x

  
    

إشاسج f x y  اٌّعايػٍى ;0 َاشاسج اٌثغظ ٚاٌّما ِٓ 

 

 

 

 

 

 

 

  
 



 

 

ّْ  : إ (4 شثاخ أ
1

( ) 2 3
1

f  


   


 

)ٌذٌٕا:  ) 0g   أي 2 1 ln 1 0
1


 


    


  ِٕٗٚ  

  :  2(1)................ln 1 1
1


 


    


   

  ٌٚذٌٕا 
 ln 11

3f


 
 


      

ترؼٌٛض   1 ٔعذ: 

 
 

2

2

ln 11
3

1
1 13

1 1
3

(1 )

1 1
3 2 3

1 1

f


 
 





 

 


    

  
 


    

  
    


      



        
 

 

  ٌــ حصشاعرٕراض( )f   

1ٌذٌٕا  0.9        ِٕٗٚ
( 0.9) ( 2) 3 2 3 ( 1) ( 2) 3            

1.2 2 1 1     (.....................1) 

1ٌذٌٕا  0.9       ِٕٗٚ1.9 1 2   
1 1 1

2 1 1.9
 


      

    ِٕٗٚ
1 1 1

1.9 1 2
    


(..............2) 

( ٔعذ 2( ٚ)1تعّغ )
1 1 1

1.2 2 3 1
1.9 1 2




        


 

            

       ِٕٗٚ               1.72 1.5f     

 
1 3

1 2( 1) 3
1 ( 1) 2

f        
 

 

 
1

0.9 2( 0.9) 3 1.72
1 ( 0.9)

f        
 

 

اشثاخ  أْ اٌّؼادٌح  (5  0f x   ذمثً حلا ٚحٍذا   حٍس

3.2 3.1   . 
 

 ّْ داٌح ِغرّشج ِٚرٕالصح   f ِٓ ظذٚي اٌرغٍشاخ ٔلاحع أ

ذّاِا )سذٍثح ( ػٍى اٌّعاي  ; فًٙ ِغرّشج ٚسذٍثح ػٍى

اٌّعاي  3.2; 3.1  

: ٌٚذٌٕا 3.1 0.0325 0f        و 

 3.2 0.0640 0f       اذن   3.1 3.2 0f f                     

)حغة ِثشٕ٘ح اٌمٍُ اٌّرٛعطح فئْ اٌّؼادٌح :ِٕٚٗ  ) 0f x 

3.2حٍس   ذمثً حلا ٚحٍذا 3.1    

إٔشاء فً ٔفظ اٌّؼٍُ (6 fc ٚ . 

 

 

 

 

 

 
 

 اٌّٛظة mحغة لٍُ اٌٛعٍظ اٌحمٍمً  حثٍأٍاٌ حٕالشاٌّ (7

...........(*)ذّاِا ٌؼذد ٚإشاسج حٍٛي اٌّؼادٌح  ( ) 1 lnf x m   

1 ٌّا : - ln ( )m f     1اي ٌّا ( )fm e    اي ٌّا 

1 ( ) ;fm e     اٌّؼادٌح  لا ذمثً حٍٛي   

1 ٌّا : - ln ( )m f     1اي ٌّا ( )fm e  اٌّؼادٌح  

   ذمثً حً ِضاػف 
1 ٌّا : -  ln ( )m f     1اي ٌّا ( )fm e   اي ٌّا 

1 ( ); fm e     اٌّؼادٌح   ٍٍٓذمثً ح                                           

8)hوّاًٌٍ: *ً٘ اٌذاٌح اٌّؼشفحػٍى 

  
 ln 11

3
x

h x x
x x


     ٚ hc ًِٕٔحٕا٘ا اٌثٍا

  فً اٌّغرٛي

  صٚظٍح hإشثاخ اْ اٌذاٌح  ( أ

ِٓ اظً 
hx D  ّْ  فئ

hx D   ْاي اhD  ِرٕاظش تإٌغثح

  0اٌى 

 
 

 
 

ln 11
3

ln 11
3

x
h x x

x x

x
x h x

x x

 
      

 


     

 

  ِٕٗٚh  صٚظٍح داٌح  

سعُ فً ٔفظ اٌّؼٍُ  (ض  hc  ِغرؼٍٕا تإٌّحٕى fc 

 ِٛضحا طشٌمح اٌشعُ .

 

 

 

 

 

ln 11
3 ; x 0

ln 11
3 ; 0

ln 11
3 ; x 0

( ) ; 0

x
x

x x
h x

x
x x

x x

x
x

x x

f x x


    


 


   



    

 
 

 

)ٔلاحع اْ  ) ( )h x f x   ْارا وا ;0x    ِٕٗٚ

إٌّحٕى  hC  اٌّّصً ٌٍذاٌحh  ٌىْٛ ٔظٍش fC  إٌّحٕى

فً اٌّعاي تإٌغثح ٌّحٛس اٌفٛاصً  fاٌّّصً ٌٍذاٌح  ;0 

اِا فً اٌّعاي 0;  فٍىفً ِٕاظشج hC  فً اٌّعاي

 ;0 ْتإٌغثح ٌّحٛس اٌرشاذٍة لاh  صٚظٍح داٌح  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

 



 

 

 

 

 

  


